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 [ كون المتتاليات الهندسية إذا علم منها ما يأتي:5]
 2، ر=    3= 1أ( ح

 الحل:
 6=  2×  3ر= 1ح=2، ح   3= 1أ( ح
 3 2=  3×4=  12=  2×  6ر=  ×  2ح =3ح
<  3    ،6     ،2  3،>…………… 

 0.025= 10ح  12.8= 1حب(
 الحل:

 1-ن)ر( 1=حنح
9)ر( .812= 10ح

12.8 0.025= 9ر 
12800=9ر

025,0
12800

25
252
1

2
1

2
2ر1

1
9

9 






 
<12.8  ،6.4  ،3.2،………> 

 (.64( وحاصل ضربها يساوي)14)مجموع ثلاث حدود متتالية منها يساوي )ج
 الحل:

 14(1)(=2+ر+ر1)1ح 14=  2ر1ر +ح1+ح1ح

ر=1ح4ر= 1ح3(4=)3ر13ح64= 2ر1ح×ر1ح ×1ح
4

(2) 

ر(1عوض في )
1(=2+ر+ر1) 4

 أضرب بـ ر 14

 ر14(= 2+ر+ر1)4
 2قسم على  0=4ر+10-2ر4ر14=2ر4+ ر4+4
 0=2ر+5-2ر2
 0(=1-ر2( )2-)ر

2=1( ح2عوض في ) 2ر= 0= 2-أما ر
4=2 
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<2 ،4 ،8 ،16>..........، 
2ر= 1ر=0 2=1-ر2أو 

1
1ح=

2
1

4=8 

<8 ،4 ،2، 1 ،،2
1،>………… 

 .84ومجموع حديها الثاني والثالث  588د( مجموع حديها الثاني والخامس 
 588= 4ر1ر+ح1ح588= 5+ح2الحل: ح

588(=3+ر1ر)1ح(1) 
 84=2ر1ر+ح1ح84=3+ح2ح
 84(2)+ر(=1ر)1ح

)ر1(رح(2( على )1بقسمة )
)ر1(رح

84
588

1

1
3




 

1ر
)ر1(7ر1

)رر1)(ر1( 32








=7 

1-7=2ر+ر 0=6-ر-2ر 
 2-=ر 0=2أما ر+ 0(=3-()ر2)ر+

 42=1ح 84=1ح842(=1-2)1ح-2 (2عوض في )
 ( 168، + 84-، 42المتتالية،)……… 

 84(=1+3)1ح3 3ر=  0=3-أو ر
12=1ح84=1ح12

84= 7 

  المتتالية7 ،21 ،63،……… 
 حدود المتتالية:[ أي من 6]

 54يساوي  2 ،2  3  ،6،………أ( 
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ح، ر= 2=1ح الحل:
ح

1

2=2
 ، ن=؟54=ن، ح 3  =3  2

 2قسمة على1-ن154 =2  (3)-نر 1=حنح
  27( =32

 1-ن(1

33=32
1ن


2
1  1ن

3 
6=1-ن=7ن الحد السابع 

54= 27×2= 6(3)   2=7ح 

144يساوي  324 ،54 ،9،……ب( 
54الحل ر =  1

9
6
1
 

1144-نر 1=حنح 
1 =324×










6
1ن1

 











6
1ن1

=144324
1


 =23
1

66 
=








23
16 =









6
16 

 6= 1-ن  7 = ن  الحد السابع 

4يساوي   8 ،4 ،2،…)ج
1 

 الحل

ح=7،  8= 1ح
ح

1

2=8
4=

2
1. 

14-نر1=حنح
1 =8 ×










2
1ن1

 

32
1=










2
1ن1










2
15=










2
1ن1

 

 5= 1-ن =6ن 
 .الحد السادس 
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 [ أوجد المتتالية الهندسية التي فيها:7]
 20=6، ح 320= 10أ( ح
 1-نر×1=حنح   القانون: الحل:

 9(1)ر×1ح =320 320= 10بما أن ح
 5 (2)ر1ح = 20 20=6بما أن ح

20 (2( على )1قسم )
رح=320

رح
1

1

5

9

164= ر 

24=4 ر=  2 
32=1ح32×1= ح20( 2عوض في ) 2لما ر=

20=8
5 

8وتكون المتتالية
5،4

5
 ،2

5
 ،… 

=5(2-)1= ح2 20-إذا كان ر=
32

20=8
5 . 

-8وتكون المتتالية 
5+ ،4

5  ،- 2
5،…… 

 جـ( أوجد المتتالية الهندسية التي فيها:
 10س 1024= 11ح س،2=2ح

 (1)ر1ح = س 2ر 1=ح2الحل: ح
 11عوض عن ح9س ر2=11ح9ر×ر1=ح11ح10ر1=ح11ح
10249س ر2=10س5129=ر9س 
(2)9=ر9س  1س ح2س=2( 1عوض في ) س2 = ر 

 س2=1ح
 1=1ح  1=س2

1 ،2 ،3س8، 2س4س،……  
 ب( معطياتها ناقصة:
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أوجد المتتالية الهندسيية التيي حيداا الثاليي يعليد علي  حيداا الثياني  م يدا   [8]
(12 ) 

 (324ها السادس يزيد على حدها الخامس بمقدار )وحد
 الحل: 

 12=2ح-3ح 12=ر1ح -2ر1ح12(=1-ر)ر1ح(1) 
 324= 4ر1ح-5ر1=ح5ح-6ح 324(=1-)ر4ر1ح(2) 

)ر1(رح(2( على )1نقسم )
)ر1(رح

324
12

1
4

1




 

ر
1

27
1

327=3ر=3=   27 3ر   3 = ر 

 2 =1ح 12=1ح126( = 3-1)1ح3( 1عوض في)
2 ،6 ،18 ،54،… 

 135، س، ص، 5[ أوجد قيمة كل من س، ص في المتتالية الهندسية 9]
 4ن= ، 135=4، ح 5=1ح الحل:

حر= 
ح

1

2  5 = ر
حوكذلك ر=  س

ح
3

4 =ص ر
135 

5
ص= س

135
 135 × 5 = ص س(1) 

5×) 5= 4ح1-نر1ح = نح
5=3(س

س
3

3

=25
 3س

  135= 4حعوض عن1
135=25

3س
135×25=3س 

 =25 ×5 ×27  =53  ×33  =15 =3 ×5 س 
51ص= 135× 5ص= 15( 1عوض في )

5135
3

135



 

  45 = ص 
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 أوجد ما يلي: [11]
 64، 8أ( وسطين هندسيين بين 

 64،    1 1 ،   1  ، 8الحل 
 1-نر1ح =نحبما أن  64= 4، ح8=1معك ح

3ر8 =1-4ر× 8= 4ح 864=3ر8= 3ر
64  =8 

 2 = ر 
 8 ،16 ،32  ،64 

 5، 640د( أدخل ست أوساط هندسية بين 
 52،  3 ،2   3،2   3، 16، 32، 16، 640 الحل:

 5=8ح ، 640=1معك ح
 5=7ر7 640ر× 640=8ح 1-نر1ح =نحالقانون 

640= 7ر
5

128= 7ر
1=7

1
2

( =2
1)7 

 =2ر
1 

  5،  10،  20،  40،  80،  160،  320، 640المتتالية  
( أوجييد اييذين 60ووسيي هما الهندسييي ) (75[ عييددان وسيي هما الحسييا ي )12]

 :العددين
 الحل: نفرض العددين س،ص

2أولًا: 
صس =1

75
  = 150س+ ص =ص -150س(1) 

   ندسي= ضرب العددينالوسط اله
   = س ص عوض عن س بقيمتها  3600ص × = س 60
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 رها.صف    2ص -ص3600 =150ص(ص -150= ) 3600
 0=  3600س + 150-2ص
 0( = 30-( )ص120-)ص

 012 = ص   0=  120 –أما ص 
 30 = ص    0=  30 –أو ص 

 30س= 30=120 -150ص=  -150س=  120لما ص = 
 120س= 120=  30 -150ص=  -150س= 30لما ص = 

 [ أوجد ما يأتي:14]
 )م+ب( (2ب -2ب( ، )م-ي للكميتين )مأ( الوسط الهندس

 ( )م+ب(2ب-2ب( )م-الثاني  = )م× الوسط الهندسي=  الأول الحل: 
 # 2)م+ب( 2ب(-)م  =ب( )م+ب()م+ب(-ب( )م-= )م
 2ب – 2ب( )م+ب(= م-)م =

( ويقـــل عـــن ا خـــر 8ب( عـــددان وســـطهما الهندســـي يزيـــد علـــى أحـــدهما بمقـــدار )
 .(24) بمقدار
 الحل:

 ددين س،صنفرض الع
  
 
 

  8 (1) س =  –س ص 
 (3)+س 32ص=   24 (2)س ص=   -ص

   32س =  –ص  بالجمع
 8س +  –+س( 32)   س   (1عوض في )

 س صس   ص
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  2(8= )س++س( 32س)ربع الطرفين. 
 2(8+س( = )س+32س)

16س=  64=س 6416س + 16+ 2= س2س + س 3 2
64=4 

  =(3عوض في ) 4س  =36=4+ 32ص 
  36،  4العددان 

 (.8سط الهندسي  ين س، ص او )[ الو 16]
سالحسابي بين والوسط 

ص ، 1
32هو  1

 أوجد كلًا من س، ص. 5

 64(1) = ص س  8= س ص =  الحل: الوسط الهندسي
2الوسط الحسابي: 

1ص1س =32
5

 2أضرب بـ 

س
ص+ 1

1
32

25
ص س

صس =16
 64عوض عن س ص = 5

64
صس =16

5
 16  =)64×5)س+ص 

 = 61س+ص
5464




=20س+ص   =س-20ص 

 64س(=-20س) ( عن ص 1عوض في )
 0=64س + 20-2س 64=2س-س20
 16= س  0= 16-أما س  0(= 4 -( )س16 -)س

  =4=  16 - 20ص   =0=4-أوس 4 ص=4س=16ص 
فييييي تتييييا   اندسييييي  كميييييات موج يييية 1.5، ص، ……، س،96[ إذا كانييييت 17]

 أوجد س،ص 45وكانت س تعلد عن ص  م دا  
 الحل:

 45 -س ص=   45س= ص +
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96 من تعريف المتتالية الهندسية:
ص=  س

5,1
 

 144( = 45 -س )س  1.5×  96س ص=
 0= 144-س45-2س
 0(= 3( )س+48-)س

 مرفوض 3- = س  0= 3أما س+ 
 45-ص= س  48 = س   0=  48 –أو س 

 =48-45  3 = ص 
( فيياذا كييان مجمييو  128  )( وحييداا ا  ييي2[ متتالييية اندسييية حييداا ا و )18]

 ( فأوجد عدد حدوداا.254حدود اذه المتتالية يساوي )
 أوجد ن=؟ 254=مجـن،128=ن، ح 2= 1لدينا ح الحل:

 1(1)-ن=ر1 64-نر 1 128 =2-نر1=حنحمن القانون 
ر1= مجـنولدينا:

ر حح ن1




 1

ر1  254
ر2128





254-254=ر128 -2ر 

 ر 252 =126ر128 -ر254=  2 -254
126ر=

252 =2  2 = ر 

 7ن=  1-= ن16-ن126=2-ن(2= )64(1)في عوض
كييم عييدد الحييدو  ا وليي  … ،1.6،  0.4-، 0.1[ فييي المتتالييية الهندسييية 19]

 (81.9-جموعها )التي م
1,0الحل: ر= 

4,0 =1
4 =-4   =4- ر 
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ر1×1=حمجـنقانون المجموع
نر1



-81.9 =0.1×14
ن)4(1



10أضرب بـ 

-1
819 =1 ×5

ن)4(1 
- 4095 =1- (-4)ن 

 6 = ن ن(-4)6(=-4)ن (4)6( =-4)ن(4-) -=  4096-
ثييم أوجييد مجمييو   ن(2)3= ن[  ييين ن نييو  المتتالييية التييي حييداا العييام اييو  20]

 ال مسة ا ول  منها:
 الحل:

 6=1(2)3= 1ح
 6وحدها الأول ( 2متتالية هندسية أساسها )ر =       12=2(2)3= 2ح
 24=3(2)3= 3ح

ر1×1= ح مجـن
نر1




512×  6= مجـ

1)2(5



  

 =6×




1
132 =6×





1
31 

 =6 ×31  =186 
 متتالية يع ي  العلامة:[ إذا كان مجمو  ن حداً من ال21]

4) 6-8= مجـ5
 أوجد المتتالية وبين نوعها. 1-ن(3

4) 6-8=  مجـ1 الحل:
3)5 =8-6  =2  2=  1ح 

4) 6-8 = مجـ2
3)1 =8- 4

18=
4
3218=4

14=2
7 

  2=مجـ1-مجـ2الحد الثاني
7-2  =2

74 = 
2
3

 2 = 2ح
3 
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3
4) 6-8= مجـ

3)2 = 8 -16
69  =8-8

39=8
6427=8

37 

حد الثالث=ال
3
8= مجـ2-مجـ

37-2
7=8

3728=8
9  8= 3ح

9 

 2، 2الحدود
3 ،8

9
 ،…… 

حلبيان نوعها 
ح

1

2=2
2
3

=4
3 

ح
ح

2

3=
2
3
8
9

83
92

4
3





 

4 = ر وأضح أنها متتالية هندسية أساسها 
3 

 ( متتالية اندسية فما قيمة س5-س3(، )1-(، )س2-[ لتكن )س22]

ح = ر  ،  2-=س1ح الحل: 
ح

1

2س = 2
1س



 (1) 

 =ح ر
ح

2

1س=3
5س3




(2) 

(1( = )2 ) 2س
1س



 =1س
5س3




 

 (5-س3( )2-= )س2(1-)س
 أنقل إلى الطرف الثاني وصف  رها 10س+ 6-س5-2س3= 1س+2-2س

 0(=3-( )س3-س2) 0=9س+9-2س2
 3س= 0 2= 3-س 2أما 

  2 = س
 3 س=   0=3 -أو س 3
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[إذا  ادلنا  يين الحيدين ا و  والثياني مين متتاليية اندسيية ذات ثيلاي حيدود 23]
 حدود. عن ذلك متتالية حسا ية فاذا كانت ا ساسات)متساوية(فأوجد الثلاي نتج

أ ب أ الحل:الحدود
 هندسية.  2ب

أ أ  ب
 حسابية.   2ب

أ ر= 
 ب-أ د=   ب

أ ر= د  ( 1)
أب-= أ ب

 أ + ب=ب

ب )
أ
ب=  = أ (1+ 1

أ
11
أ


أ1=  
2أ


 =أ1 ب

2أ


 

 )أ(+ د الأوسطمن الحسابية الحد الثالث = 

أ=ب -أ + أ  ولدينا:
 2ب

أ1 -أ 2
)أ1(أ  أ

أ 2

2

4





 

)أ1(
)أ1(  أأ2أ2

أ 22

2

3







 

أ1
)أ1(  )أ2(أ

أ
2

3









)1أ(

)أ1(  أ2
أ

2

2







 (2( )أ1+أ=)2+أ 

 2-أ= 0 3أ = 2 2+3= أ 2أ + أ + أ2+  2

 = 3أ
2

=ب
132

94

31 9)(
4

3
4


=أ، ر

ب
3
4

3
2


 



 

 
140 

  =3ر
4

2
3


  =-2 

  3ر = × الحد الثالث ب
4  ×-2  =

3
8 

(3
2  ،3

4  ،
3

8) 

  اتاتــــــالمتتاليالمتتالي  ىىــــعلعل  ةةــــعامعام  ننــــتماريتماري  

 :ية ين أياً من الدوا  الآتية تمثل متتال [1]
 *الجواب تمثل لأن مجالها ط ←*ط ∈، ن  2نن2(1-أ( ح)ن(= )

 *ص لا تمثل المفروض ط∈، ن  1+2ن3د)ن( =  ب(
1ن2ن3ن(=) ه )ج

ن
2

 *لا تمثل المفروض ط ط ∈ن ، 

1ن=  د( ل)ن(
1


 *لا تمثل المفروض ط ح∈ن ،   

 )نعم تمثل( *ط∈، ن  ن ) ك)ن(= جاه
نجا3و( ع)ن(= 

  {5، 4، 3، 2، 1} ∈، ن  

 *ط  نعم تمثل لأن مجموعة التعويض
ليي  ميين المتتاليييات التييي حييداا العييام مع يي  ثييم [ أكتييا ال مسيية الحييدود ا و 2]

 مثلها  يانياً:
 2ن + 5= نح أ(

 (7، 1) 7=2+5=2+1×5= 1ح
 (12، 2)  12 =2+2×5= 2ح
  (17، 3) 17=2+3×5= 3ح
 (22، 4) 22= 2+4×5= 4ح

22 

17 

7 

1 2 3 4 
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 (27، 5= )27= 2+5×5= 5ح
ن=نح ب( 

)5ن6()1( ن  

1=1ح
)1()65(

1
11 1 


  =-1  (1 ،1) 

2=2ح
)1()625(

2
17 2 


 )2 ، 2
7(  

3=3ح
)1()185(

3
13 3 


 )3 ،3

13(  

4=4ح
)1()245(

4
119 4 


 )4 ،4
19( 

5=5ح
)1()305(

5
25 5 


  =-5 (5،-5) 

 [ أوجد الحد المشا  إليه أمام كل متتالية:3]
 9أوجد ح [5+ ن 3أ(

 #19688=  5+  19683= 5+ 39= 9ح 5+  ن3 =نالمتتالية ح
 11، ح ن7-2ب( 
 15 -=22-7= 11ح ن2-7= نحالحل:

ن 3 جـ(
1

 27أوجد ح   

ن3 =نح
1

327=27ح
1

81
1


# 

 يغ:ص[ أكتا الستة الحدود ا ول  للمتتالية المع اه  ال4]
 4+ 1-نح3= ن، ح 4=1ح أ(

 16 =4+ 12=  4+4× 3= 4+ 1ح3= 2ح الحل:

1 

2 3 4 1 
2 
3 
4 

19 
4 

3 
2 
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 52=  4+ 48=  4+16×3=  4+2ح 3 =3ح
 160=  4+ 156= 4+  52× 3=  4+3ح3= 4ح

ح1=1ن+،ح  0=1ح د(
1

1 
 

 الحل:
ح1=2ح

1
1 

 =10
1


=1 

10 3ح
1


 1=6، ح 1=5، ح1= 4، ح 1=

 ( ح ن1-= )ن1ن+، ح 1=1ح )ه
 0=1× 0= 1(ح1-1= )2ح
 0=0×1= 2(ح2-1= )1+2= ح3ح
 0= 3( ح3-1= ) 1+3ح =4ح
 0= 6، ح 0= 5ح

 [ أكتا الحد العام لكل من المتتاليات التالية:5]
 إذا كان ن فردي 2    =(1-هندسية أساسها )ر =   2 ،-2  ،2 ،-2،… أ(

 إذا كان ن زوجي 2-     1-ن(1-) 2=  نح1-ن)ر( 1=ح نح

 1 ،5 ،9 ،13،… ب(
 4( د حيث د=1-+)ن1= حنحسابية حدها العام ح

 3 -ن  4=  (1-)ن 4+1=  نح

3)ج
1 ،  4

1  ، 5
1،… ن= نم ححدها العا

1 
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 1هندسة أساسها ر= 4= نح 4 ،4 ،4،……  د(

2، 1-) ) ه
1 ، 3

-1 ، 4
1،…) ن× ن(-1= )نح

1 

 حيي: [ أكتا المتتالية )  ن(6]
1ن  =نح

1ن


 إذا كان ن عدد فردي  7 

  8 إذا كان ن عدد زوجي  1-
 

11=1ح
11



 =2
51=5ح 0= 0

51
6
4




  =3

2
  

 1- =6ح 0=2ح
31=3ح

31
4
2

2
1




 71=7ح

71
8
6




  =4

3 
10 ،-1 ،2-=8ح 1-=4ح

1 ،-1 ،0،4
3

  
د أياً من المتتاليات الآتية تعايدية وأيها تناقضية وأيها غي  ذلك.7]  [ حدن 
ن +1>أ( 

1 > 

ن + 1= نح :الحل
1 

ن1+ 1= 1ن+ح
1


   ن1+1=  نح-1ن+ح
1


ن - 1-
1 

ن1= 
1


ن  -
1 <0      ةصمتناق 

+10جـ( 
ن2
1

  

+10=نح الحل:
ن2
2ن2+  10= 1ن+ح  ،1

1
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2ن2+  10= نح-1ن+ح
1


-10-
ن2
2ن2=  1

1


 -
ن2
1 <0 

 أنتبه كلما كبر المقام قل الكسر تناقصية 
2هـ( )جا

ن
) 

2= جانح
 متغيرة   ن

 1-ن3د(
 نح < 1ن+ح  1-ن3< ن3واضح أن  ن3= 1ن+، ح1-ن3=نحالحل: 

 .تزايدية 
 ةةــــــــــة الحسابية الحسابيــــــــالمتتاليالمتتالي  

 [ أيٌ من المتتاليات الآتية تكون متتالية حسا ية:9]
 2-ن3= ن( حيث حنأ( )ح
 الحل:
 3= 1-4=  1ح -2ح لاحظ  1=  2 – 3= 1ح
 3=  4-7= 2ح-3ح  4=  2 – 6= 2ح
  7=  2 – 9= 3ح
 المتتالية حسابية بتبما أن الفرق ثا 10=  2 – 12= 4ح
ن+  2ن=  هن( حيث  هب( )

3  

 الحل:
1 + 2 = 1ه

 لا يوجد فرق ثابت بين الحدود المتتالية 5=3

2 + 2 = 2ه
3

2
7
  2=2ه -1ه

7
 -5  =2

3 
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3+  2=  3ه
2-3=2ه -3ه 3= 3

7=-2
1 

 .4+  2=  4ه ليست حسابية
3

2
11
 

 نن(1-ن ) 2 -5= ن( حيث دنجـ( )د
 10-=7 – 3 -= 1د -2د 7=  2+  5= 1د
 26=  3+  23= 2د -3د 3-=  8 -5 =2د
 الفرق غير ثابت والمتتالية ليست حسابية. 23=  18+ 5= 3د

 [ أوجد ما يأتي:10
 (195، …،15، 13، 11أ( عدد حدود المتتالية )

 المطلوب ن=؟ 195=ن، ح 2=  11 -13، د=  11= 1الحل: ح
 2(×1-+ )ن  195  =11( د1= ح+ )ن+نالقانون ح

2ن  ن 2 186  =2-ن2+  11= 195
186 =93 

 ……(،74، 78، 82( في المتتالية )6الحد الذي قيمته ) ةب( رتب
 المطلوب ن=؟   6=ن، ح4-= 82-78، د=  82=1الحل: ح

 د (1-+ )ن1=حنح6  =824-(×1-+ )ن 

ن ن4 -80  =-4ن +4 -82= 6




4
80 =20 

 .الحد العشرون 
 1-)ر( × ر(-1) د( الستة الحدود الأولى للمتتالية 

ر= 1-)ر(×  ر(1-=)رالحل: ح
ر)1(  
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1= 1ح
1=-1 4= 4ح

1 

2= 2ح
5= 5ح 1

1 

3= 3ح
1

6 =3ح 
1 

 87  ،80 ،73،…… الية الحد الخامس عشر من المتت و(
 15ن=  ،  7= 80 -87، د=  87= 1الحل: ح

 15المطلوب ح
 7(×15-1+ )87= 15ح ( د1-+ )ن1=ح نح

     =87  +14  ×7  =87  +98  =185 


